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คณิตศาสตร์ประยกุต์ 0 (มี.ค. 56)	
วนัอาทิตย์ที= > มีนาคม ?@56 เวลา 6.CD - 0D.DD น.	
	
ตอนที= 0	แบบปรนยั @ ตวัเลอืก เลอืก 0 คําตอบที=ถกูที=สดุ จํานวน ?@ ข้อ (ข้อที= 0 – ?@) ข้อละ C คะแนน รวม P@ คะแนน 
1. สาํหรับเซต 𝑆	ใดๆ ให้ 𝑃(𝑆)	แทนเพาเวอร์เซตของ 𝑆	
 ให้เซต 𝐴	=	{	∅,	√2	}	 แล้วเซต 𝑃/𝑃(𝐴)0 ∪ 𝑃(𝐴)	มีสมาชิกกี=ตวั 
 1. 10	 2. 16 3. 18 4. 19 5. 20	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
2. ให้ 𝑝, 𝑞	และ 𝑟	เป็นประพจน์ แล้วประพจน์ใดตอ่ไปนีมี̀คา่ความจริงเป็นจริงในบางกรณี และเป็นเทจ็ในบางกรณี 
	 1. (𝑝 ∨ ~𝑝) → (𝑟 ∧ ~𝑟) 2. (~𝑝 ∧ 𝑞) ∧ (𝑝 ∧ 𝑟) 3. (𝑞 → 𝑟) ↔ (𝑞 ∧ ~𝑟)	
 4. (𝑝 ∨ 𝑟) ∧ (𝑞 ∨ ~𝑟) 5. (𝑝 ∧ 𝑞) ∧ (~𝑝 ∨ ~𝑞) 
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
3. กําหนดให้ 𝑝(𝑥)	และ 𝑞(𝑥)	เป็นพหนุามดีกรี 3	ที=ทําให้  𝑝(−1)	=	1		และ  𝑞(−1)	=	−1	
	 แล้วพหนุามในข้อใดตอ่ไปนี ̀หารด้วย 𝑥	+	1 ลงตวั	
	 1. 𝑥𝑝(𝑥) + 𝑞(𝑥) 2. 𝑝(𝑥) + 𝑥𝑞(𝑥) 3. 𝑝(𝑥)𝑞(𝑥) + 𝑥	
 4. 𝑝(𝑥)𝑞(𝑥) + 𝑥! 5. 𝑝(𝑥) + 𝑞(𝑥) + 𝑥	
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4. สาํนกัขา่วออนไลน์แหง่หนึ=งมีบริการสาํหรับสมาชิกรายเดือน โดยปัจจบุนัคา่บริการรายเดือนอยูที่= 70	บาทตอ่คน และ
มีสมาชิกอยู ่18,000	คน  นอกจากนี ̀จากการสาํรวจกลุม่ผู้ ใช้บริการ พบวา่การปรับราคาคา่บริการจะมีผลตอ่จํานวน
สมาชิกในรูปแบบฟังก์ชนัเชิงเส้น โดยการขึน̀คา่บริการทกุๆ 1	บาทตอ่คน จะทําให้จํานวนสมาชิกลดลง 200	คน  
(ตวัอยา่งเชน่ ถ้าขึน̀คา่บริการ 5	บาทตอ่คน เป็น 75	บาทตอ่คน จะทําให้จํานวนสมาชิกลดลง	1,000	คน	เหลือเพียง 
17,000	คน)  ให้ 𝑓	แทนฟังก์ชนัรายได้ตอ่เดือนของสาํนกัขา่วเมื=อเก็บคา่บริการ 𝑥	บาทตอ่คน จะได้วา่กราฟของ
ฟังก์ชนั 𝑓	มีลกัษณะอยา่งไร 

 1. เป็นรูปพาราโบลาหงายที=มีจดุยอดที= 𝑥	=	0 2. เป็นรูปพาราโบลาหงายที=มีจดุยอดที= 𝑥	=	70	
 3. เป็นรูปพาราโบลาควํ=าที=มีจดุยอดที= 𝑥	=	75 4. เป็นรูปพาราโบลาควํ=าที=มีจดุยอดที= 𝑥	=	80	
 5. เป็นกราฟเส้นตรงที=มีคา่ความชนัเป็นบวก 
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
5. กําหนดให้ 𝑥	เป็นจํานวนจริงบวกที=สอดคล้องกบัสมการ  𝑒)! 	=	𝑒* 		คา่ของ  ln(ln 𝑥)		ตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ̀
 1. 0	 2. 1 3. −1 4. 𝑒 5. −𝑒	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
6. ให้ 𝑓	และ 𝑔	เป็นฟังก์ชนัที=นิยามโดย  𝑓(𝑥)	=	√2 − 𝑥		และ  𝑔(𝑥)	=	log+(5 − 𝑥)	
	 จะได้วา่โดเมนของฟังก์ชนั  𝑓 ∘ 𝑔		ตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ̀
 1. (−∞,	5)	 2. (−∞,	2] 3. (−3,	2] 4. [−4,	5) 5. [−4,	∞)	
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7. คา่ของ  cot S ,
-!
T − tan S ,

-!
T		ตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ̀

 1. √3	 2. 2√3 3. 4√3 4. .
!
 5. -/

!
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

8. กําหนดให้เมทริกซ์แตง่เตมิของระบบสมการเชิงเส้นระบบหนึ=งคือ  V
1 −2 2
−2 3 −1
1 −2 1

		W		
5
−4
4
X	

	 เมื=อใช้การดําเนินการตามแถวแปลงเมทริกซ์แตง่เตมินีไ̀ด้เป็น  V
1 −2 2
0 −1 3
0 0 −1

		W		
𝑎
𝑏
𝑐
X	

	 จะได้วา่  𝑎 + 𝑏 + 𝑐		มีคา่เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ̀
 1. −10	 2. −5 3. 0 4. 5 5. 10	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

9.	 กําหนดให้	 𝐴	=	V
𝑎- 𝑎! 𝑎+
𝑏- 𝑏! 𝑏+
𝑐- 𝑐! 𝑐+

X	,		𝐵	=	V
𝑏- 𝑏! 𝑏+
𝑎- 𝑎! 𝑎+
2𝑐- 2𝑐! 2𝑐+

X		และ  𝐶	=	V
𝑎- 𝑎! 𝑎+
𝑏- 𝑏! 𝑏+

𝑎- − 3𝑐- 𝑎! − 3𝑐! 𝑎+ − 3𝑐+
X 

	 พิจารณาข้อความตอ่ไปนี	̀
 ก. det(𝐵)		=		2 det(𝐴)	
	 ข. det(𝐶)		=		det(𝐴)	
	 ค. det(𝐵 + 𝐶)		=		0	
	 ข้อใดกลา่วถกูต้องเสมอ 
 1. ข้อความ ข. ถกูต้องเพียงข้อเดียวเทา่นัน̀ 2. ข้อความ ค. ถกูต้องเพียงข้อเดียวเทา่นัน̀	
 3. ข้อความ ก. และ ข. ถกูต้องเพียงสองข้อ 4. ข้อความ ก. และ ค. ถกูต้องเพียงสองข้อ	
 5. ข้อความทัง̀สามถกูต้อง	
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10.	 ให้ 𝑎0	เป็นลาํดบัที=สอดคล้องกบั  𝑎01-	=	𝑎0 +
0
!
		สาํหรับทกุจํานวนนบั 𝑛	

 ถ้า	 𝑎+2	=	219		แล้ว		𝑎-	มีคา่เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ̀

 1. −29	 2. − !3
!

 3. +
!
 4. 16 5. 30	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
11.	 พิจารณาอสมการ  𝑥! − 4𝑥 + 1		<		0	
 ถ้า 𝑎	เป็นจํานวนเตม็ที=น้อยที=สดุที=สอดคล้องกบัอสมการดงักลา่ว	
 และ 𝑏	เป็นจํานวนเตม็ที=มากที=สดุที=สอดคล้องกบัอสมการดงัลา่ว	
 แล้วระยะหา่งที=น้อยที=สดุระหวา่งจํานวนเตม็บวกและจํานวนเตม็ลบที=เป็นคําตอบของอสมการ  |𝑥 − 𝑎|		≥		𝑏		

เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ̀
 1. 6	 2. 8 3. 10 4. 12 5. 14	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
12. ปิงฝากเงินครัง̀แรก 1,000	บาทตอนต้นปีที= 1 และฝากเพิ=มในบญัชีเดมิอีก 1,000 ตอนต้นปีที= 2		ถ้าบญัชีนีไ̀ด้รับ

ดอกเบีย̀ในอตัราร้อยละ 1	ตอ่ปี คดิดอกเบีย̀ทบต้นทกุปี  หากปิงต้องการให้เงินในบญัชีมีมากกวา่ 4,020	บาท 
ปิงต้องคงเงินจํานวนนีไ̀ว้ในธนาคารอยา่งน้อยกี=ปีนบัตัง̀แตที่=เริ=มฝากเงินครัง̀แรก  (กําหนดให้  log-.2- 2	≈	69.6) 

 1. 68	 ปี	 2. 69	 ปี 3. 70	 ปี 4. 71	 ปี 5. 72	 ปี	
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13.	 ถ้า 𝐴𝐵𝐶	เป็นรูปสามเหลี=ยมที=มีพิกดัของ 𝐴, 𝐵	และ 𝐶	คือ (7,	6),	(1,	2)	และ (1,	−2)	ตามลาํดบั  แล้วสว่นสงูของ
รูปสามเหลี=ยม 𝐴𝐵𝐶	จากจดุยอด 𝐵	ไปยงัฐาน 𝐴𝐶	ยาวกี=หนว่ย 

 1. 0.8	 2. 1.6 3. 2.4 4. 4 5. 4.8	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
14.	 วงรีวงหนึ=ง มีจดุ 𝑃(0,	0)	และ 𝑄(10,	0)	เป็นจดุโฟกสั และมีจดุ 𝑅(15,	0)	เป็นจดุที=อยูบ่นวงรี  ถ้าวงรีวงนี ̀

ตดัแกน 𝑌	ที=จดุ (0,	𝑎)	และ (0,	𝑏)	โดยที= 𝑎	>	𝑏	 แล้ว  𝑎 − 𝑏		เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ̀
 1. 10	 2. 15 3. 10√3 4. 20 5. 20√3	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
15. ให้	𝑢k⃑ 	และ 𝑣⃑	เป็นเวกเตอร์หนึ=งหนว่ย และ 𝜃	เป็นขนาดของมมุระหวา่ง 𝑢k⃑ 	และ 𝑣	
 ถ้า  𝑢k⃑ − 2𝑣⃑		ตัง̀ฉากกบั  4𝑢k⃑ + 𝑣⃑		แล้ว  sec 𝜃		มีคา่เทา่ใด 

 1. 3
!
	 2. !

3
 3. √6/

!
 4. !

√6/
 5. หาคา่ไมไ่ด้ 
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16. ให้ 𝑂	เป็นจดุกําเนิดในระบบพิกดัฉากสามมิต ิและให้ 𝐴	และ 𝐵	เป็นจดุที=มีพิกดัเป็น (−3,	1,	0)	และ (𝑡,	−4,	4)	
ตามลาํดบั โดยที= 𝑡	เป็นจํานวนจริงบวก  ถ้า  r𝐴𝐵kkkkk⃑ r	=	3r𝑂𝐴kkkkk⃑ r		แล้วรูปสามเหลี=ยม 𝑂𝐴𝐵		มีพืน̀ที=กี=ตารางหนว่ย 

 1. 4√7	 2. 2√10 3. 4√10 4. 2√14 5. 4√14	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
17.	 น้องหมเูด้งต้องการตัง̀รหสัปลดลอ็กโทรศพัท์มือถือเป็นรหสั 6	หลกั ประกอบด้วยตวัเลขที=แตกตา่งกนัทัง̀หมด โดยมี

เลข 0	อยูห่นึ=งตวั แตไ่มมี่เลข 1	ไมมี่เลข 4	และไมมี่เลข 7		จากข้อมลูนี ̀มีรหสัปลดลอ็กที=เป็นไปได้ทัง̀หมดกี=แบบ 
 1. 6	×	6!	 2. 7	×	6! 3. 3	×	7! 4. 6	×	6/ 5. 6	×	7/	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
18.	 ขวญัสุม่หยิบลกูบอลจากกลอ่งซึ=งมีลกูบอล 5	ลกู เป็นลกูบอลสแีดง 1	ลกู และลกูบอลสขีาว 4	ลกู เป็นจํานวน 5	ครัง̀ 

โดยหลงัการหยิบลกูบอลแตล่ะครัง̀จะนําลกูบอลที=หยิบได้ใสค่ืน จงหาความนา่จะเป็นที=ขวญัจะหยิบได้ลกูบอลสแีดง 
3	ครัง̀จาก 5	ครัง̀ 

 1. S-
/
T
+
	 2. 10 S-

/
T
+

 3. 10S-
/
T
/

 4. S-
/
T
+
S7
/
T
!

 5. 10S-
/
T
+
S7
/
T
!
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19.	 ให้  𝑥-,	𝑥!,	…	,	𝑥-2	 เป็นข้อมลูชดุหนึ=งที=มีคา่เฉลี=ยเลขคณิตคือ 78	
ถ้าตดั 𝑥-	และ 𝑥!	ออกไป จะทําให้คา่เฉลี=ยเลขคณิตของข้อมลูชดุนีเ̀หลอื 70	
ถ้าตดัเพียง 𝑥-	ออกไป จะทําให้คา่เฉลี=ยเลขคณิตของข้อมลูชดุนีเ̀หลอื 75	
จงหาวา่  |𝑥- − 𝑥!|		มีคา่เทา่กบัข้อใด 

 1. 0	 2. 10 3. 20 4. 30 5. 40	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
20.	 ในรายการเกมวดัดวง ผู้ เข้าแขง่ขนัต้องเลอืกรหสัซึ=งประกอบด้วยเลขโดดจํานวน 3	ตวั (ที=ไมจํ่าเป็นต้องแตกตา่งกนั) 

มาหนึ=งรหสั หลงัจากนัน̀ พิธีกรให้ข้อมลูวา่ผู้ เข้าแขง่ขนัจะได้รับรางวลั หากรหสัที=เลอืกนีมี̀เลขโดดที=เป็นจํานวนคี=และมี
เลขโดดที=มากกวา่ 3		จงหาความนา่จะเป็นที=ผู้ เข้าแขง่ขนัจะได้รับรางวลั 

 1. 0.181	 2. 0.188 3. 0.300 4. 0.811 5. 0.819	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
21.	 นายสมจิตรพิมพ์รายงานฉบบัหนึ=งที=มี 20	หน้า โดยในแตล่ะหน้ามีความนา่จะเป็น 0.2 ที=นายสมจิตรจะพิมพ์ 

คําบางคําในหน้านัน̀ผิด จงหาความนา่จะเป็นที=นายสมจิตรจะพิมพ์รายงานทัง̀ฉบบัโดยไมมี่คําที=พิมพ์ผิดเลย	
	 1. (0.8)!2 2. (0.2)!2 3. 20(0.8)!2	
 4. 20(0.2)!2 5. 10(0.8)!2	+	10(0.2)!2 
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22.	 โรงงานแหง่หนึ=งผลตินํา̀ผลไม้กลอ่งเพื=อจดัจําหนา่ย โดยปริมาตรของนํา̀ผลไม้ในแตล่ะกลอ่งมีการแจกแจงแบบปกตทีิ=
มีคา่เฉลี=ยเป็น 498.2	มิลลลิติร และความแปรปรวนเป็น 1.44	มิลลลิติร!		กําหนดตารางคา่ความนา่จะเป็นของการ
แจกแจงปกตมิาตรฐานดงันี ̀

	
	
	
	

จงหาความนา่จะเป็นที=นํา̀ผลไม้กลอ่งหนึ=งที=ผลติจากโรงงานนีมี̀ปริมาตรเกิน 500	มิลลลิติร 
 1. 0.9332	 2. 0.8944 3. 0.3085 4. 0.1056 5. 0.0668	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
23. ให้  𝐹8(2𝑥)	=	𝑓(𝑥 + 2)		โดยที=  𝐹(0)	=	10	,		𝐹(1)	=	14.5	,		𝐹(2)	=	20		และ  𝐹(3)	=	26.5	

	 ถ้า 𝑓	เป็นฟังก์ชนัตอ่เนื=องบน [2,	3]	แล้ว  ∫
!

+
	𝑓(𝑥)	𝑑𝑥		มีคา่เทา่กบัข้อใด 

 1. 3.25	 2. 5 3. 6.5 4. 8.25 5. 10	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

𝑧	 0.25	 0.50	 1.00	 1.25	 1.50	
𝑃(𝑍 < 𝑧)	 0.5987	 0.6915	 0.8413	 0.8944	 0.9332	
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24.	 กําหนดกราฟของฟังก์ชนั 𝑓	และ 𝑔	ดงัรูป 
	
	
	
	
	
	
	
	
	

พิจารณาข้อความตอ่ไปนี	̀
 ก. lim

)→-
/𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥)0		หาคา่ได้	

 ข. ฟังก์ชนั  𝑓 + 𝑔		มีความตอ่เนื=องบนชว่ง [−2,	5]	
	 ค. lim

)→-
/𝑓(𝑥)	𝑔(𝑥)0		หาคา่ได้ 

จากข้อความ ก. ข. และ ค. ข้างต้น ข้อความใดตอ่ไปนีก̀ลา่วถกูต้อง 
 1. ข้อความ ก. ถกูต้องเพียงข้อเดียว 2. ข้อความ ค. ถกูต้องเพียงข้อเดียว	
 3. ข้อความ ก. และ ข. ถกูต้องเพียงสองข้อ 4. ข้อความ ก. และ ค. ถกูต้องเพียงสองข้อ	
 5. ข้อความ ข. และ ค. ถกูต้องเพียงสองข้อ	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
25. ให้ 𝑓	เป็นฟังก์ชนัที=มีกราฟและเส้นสมัผสัที= 𝑥	=	1	ดงัรูป 
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

คา่ของ 𝑓8(1)	เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ̀

 1. −3	 2. −2 3. − -
!
 4. -

!
 5. 3	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

𝑋	

𝑌	

0	 1	

1	

𝑓	
𝑋	

𝑌	

0	 1	

1	
𝑔	

𝑋	

𝑌	

0	 1	

1	

𝑓	
4	 7	

(1,	3)	
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ตอนที= ?	แบบระบายตวัเลขที=เป็นคําตอบ จํานวน @ ข้อ (ข้อที= ?5 – CD) ข้อละ @ คะแนน รวม ?@ คะแนน	
26.	 กําหนดให้รูปสามเหลี=ยม 𝐴𝐵𝐶	สอดคล้องกบัสมการ  :;<=

7
		=		:;<>

/
	=	:;< ?

@
				จงหาคา่ของ cos 𝐴 

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
27.	 ถ้า  𝑧-	=	3 − 2𝑖		และ  𝑧!	=	1	+	5𝑖		แล้ว  r𝑧-! + 2𝑧-𝑧! + 𝑧!!r		มีคา่เทา่ใด 
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
 
28.	 ให้	 𝑎-, 𝑎!, 𝑎+, … , 𝑎0, …		เป็นลาํดบัเลขคณิตที=มี  𝑎@	=	−17		และ 𝑎-3	=	−50 

ถ้า 𝑠	และ 𝑡	เป็นจํานวนเตม็บวกที=ทําให้  3A" + 3A# + 3A$ +⋯+ 3A% +⋯		=		B
C
	

โดยที= B
C
	เป็นเศษสว่นอยา่งตํ=า แล้ว 𝑠 + 𝑡	เทา่กบัเทา่ใด 
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29.	 กําหนดให้ 𝐴, 𝐵, 𝐶	เป็นเซต	
โดยที=  𝑛(𝐴)	=	40	,		𝑛(𝐴 ∩ 𝐵)	=	27	,		𝑛(𝐴 ∩ 𝐶)	=	21		และ  𝑛(𝐴 ∩ 𝐵 ∩ 𝐶)	=	10	
จงหาจํานวนสมาชิกของเซต  𝐴 − (𝐵 ∪ 𝐶)	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
30.	 นิกกีแ̀บง่เวลาอา่นหนงัสือเตรียมสอบ 4	วชิา (คณิตศาสตร์ เคมี ฟิสกิส์ ชีววทิยา) ใน 3	วนั (จนัทร์ องัคาร พธุ) 

โดยแตล่ะวิชาจะอา่นเป็นเวลาเพียงครึ=งวนัในชว่งเช้าหรือชว่งบา่ยของวนัใดวนัหนึ=งเพียงวนัเดียว โดยมีเงื=อนไขดงันี	̀
• ทกุวนัอา่นหนงัสอือยา่งน้อยหนึ=งวิชา	
• วชิาเคมีอา่นก่อนวนัพธุ	

จงหาจํานวนวิธีการจดัตารางการอา่นหนงัสอืของนิกกี	̀
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เฉลย	
1. 3 7. 2 13. 3 19. 2 25. 3	
2. 4 8. 5 14. 2 20. 5 26. 0.75	
3. 4 9. 2 15. 1 21. 1 27. 25	
4. 4 10. 3 16. 4 22. 5 28. 29	
5. 3 11. 1 17. 1 23. 2 29. 2	
6. 4 12. 4 18. 5 24. 1 30. 192 
	
แนวคดิ	
1. สาํหรับเซต 𝑆	ใดๆ ให้ 𝑃(𝑆)	แทนเพาเวอร์เซตของ 𝑆	
 ให้เซต 𝐴	=	{	∅,	√2	}	 แล้วเซต 𝑃/𝑃(𝐴)0 ∪ 𝑃(𝐴)	มีสมาชิกกี=ตวั 
 1. 10	 2. 16 3. 18 4. 19 5. 20	
ตอบ  3	
เนื=องจาก	𝐴	มีสมาชิก	2	ตวั ดงันัน̀ 					𝑃(𝐴)	 จะมีสมาชิก 2!	=			4	ตวั	
 𝑃(𝑃(𝐴))	 จะมีสมาชิก 27	=	16	ตวั	
ลองเขียน 𝑃(𝐴)	ด ูจะได้  𝑃(𝐴)	=	{	∅	,		{∅}	,		{√2}	,		{	∅,	√2	}	}		(แต ่ 𝑃(𝑃(𝐴))  อาจจะเยอะจนเขียนไมไ่หว) 
โจทย์ถามจํานวนสมาชิกของ  𝑃/𝑃(𝐴)0 ∪ 𝑃(𝐴)	
	 → ต้องหาวา่ สมาชิก 4	ตวัของ 𝑃(𝐴)  จะไปเพิ=มให้สมาชิก 16	ตวัของ 𝑃/𝑃(𝐴)0 ได้กี=ตวั  (ตวัซํา̀จะไมน่บัเพิ=ม)	
	  นั=นคือ ต้องหาวา่ สมาชิก 4	ตวัของ 𝑃(𝐴)  มีกี=ตวัที=ไมไ่ด้เป็นสมาชิกของ 𝑃/𝑃(𝐴)0 อยูแ่ล้ว	
	  นั=นคือ ต้องหาวา่ สมาชิก 4	ตวัของ 𝑃(𝐴)  มีกี=ตวัที=ไมไ่ด้เป็นสบัเซตของ						 𝑃(𝐴)	
  (เพาเวอร์เซต็คือเซตของสบัเซต ดงัน้น  “เป็นสมาชิกของ 𝑃(𝑃(𝐴))”  แปลวา่  “เป็นสบัเซตของ 𝑃(𝐴)) 
					∅	 ⊂		{	∅	,		{∅}	,		{√2}	,		{	∅,	√2	}	}  เพราะ ∅ เป็นสบัเซตของทกุเซต 
				{∅}	 ⊂		{	∅	,		{∅}	,		{√2}	,		{	∅,	√2	}	}  เพราะ ∅ เป็นสมาชิกของฝั=งขวา  (ตวัซ้ายสดุของฝั=งขวา) 
			{√2}	 ⊄		{	∅	,		{∅}	,		{√2}	,		{	∅,	√2	}	} 
{	∅,	√2	}	 ⊄		{	∅	,		{∅}	,		{√2}	,		{	∅,	√2	}	}	

ดงันัน̀ จะมีเพียง  {√2}	 และ	 {	∅,	√2	}  ที=ไมไ่ด้เป็นสมาชิกของ 𝑃/𝑃(𝐴)0 
นั=นคือ 𝑃(𝐴) จะเพิ=มจํานวนสมาชิกให้ 𝑃/𝑃(𝐴)0 ได้ 2	ตวั	
ดงันัน̀		𝑃/𝑃(𝐴)0 ∪ 𝑃(𝐴)  จะมีสมาชิก  16	+	2		=		18	ตวั 
	
2. ให้ 𝑝, 𝑞	และ 𝑟	เป็นประพจน์ แล้วประพจน์ใดตอ่ไปนีมี̀คา่ความจริงเป็นจริงในบางกรณี และเป็นเทจ็ในบางกรณี 
	 1. (𝑝 ∨ ~𝑝) → (𝑟 ∧ ~𝑟) 2. (~𝑝 ∧ 𝑞) ∧ (𝑝 ∧ 𝑟) 3. (𝑞 → 𝑟) ↔ (𝑞 ∧ ~𝑟)	
 4. (𝑝 ∨ 𝑟) ∧ (𝑞 ∨ ~𝑟) 5. (𝑝 ∧ 𝑞) ∧ (~𝑝 ∨ ~𝑞) 
ตอบ  4	
1.	 2.	
	
	
	
	
3. สงัเกตวา่  𝑞 → 𝑟  กบั  𝑞 ∧ ~𝑟  เป็นนิเสธกนั		:		~(𝑞 → 𝑟)  ≡  ~(~𝑞 ∨ 𝑟)		≡		𝑞 ∧ ~𝑟	
	 ซึ=งประพจน์ที=เป็นนิเสธกนั ก็ตอ่เมื=อกนั จะเป็น F	เสมอ  (ก็ตอ่เมื=อ เป็น	T	เมื=อประพจน์มีคา่ความจริงเหมือนกนั)	
4. (𝑝 ∨ 𝑟) ∧ (𝑞 ∨ ~𝑟)		จะเหน็วา่ 𝑟	กบั ~𝑟 จะมีตวัหนึ=งจริง ตวัหนึ=งเทจ็ ทําให้ 𝑝	กบั 𝑞	ไมถ่กูกลนืพร้อมกนัทัง̀คู	่
 สมมตใิห้ 𝑟	เป็น T จะได้		 
	
	

เพราะ √2 ไมต่รงกบัสมาชิกตวัไหนใน 4	ตวัของ 𝑃(𝐴)	

		(𝑝 ∨ ~𝑝)	→	(𝑟 ∧ ~𝑟)	
≡				T									→							F	
≡																F	

		(~𝑝 ∧ 𝑞) ∧ (𝑝 ∧ 𝑟)	
≡	~𝑝 ∧ 𝑞		∧			𝑝 ∧ 𝑟	
≡	~𝑝 ∧ 𝑝 ∧ 𝑞 ∧ 𝑟	
≡									F				∧ 𝑞 ∧ 𝑟	
≡																F	

ทกุตวั ∧ กนัอยู	่ถอดวงเลบ็ออกได้ 

		(𝑝	∨	T)	∧	(𝑞	∨	F)	
≡				T							∧							𝑞	
≡															𝑞	 ซึ=งอาจเป็น	T	หรือ	F	ก็ได้ ขึน̀กบัคา่ 𝑞	
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5. สงัเกตวา่  𝑝 ∧ 𝑞  กบั  ~𝑝 ∨ ~𝑞  เป็นนิเสธกนั		:		~(𝑝 ∧ 𝑞)  ≡  ~𝑝 ∨ ~𝑞	
	 ข้อนีจ̀งึเป็น F	เสมอ ด้วยเหตผุลเดียวกบัข้อ 3	
	
3. กําหนดให้ 𝑝(𝑥)	และ 𝑞(𝑥)	เป็นพหนุามดีกรี 3	ที=ทําให้  𝑝(−1)	=	1		และ  𝑞(−1)	=	−1 
	 แล้วพหนุามในข้อใดตอ่ไปนี ̀หารด้วย 𝑥	+	1 ลงตวั	
	 1. 𝑥𝑝(𝑥) + 𝑞(𝑥) 2. 𝑝(𝑥) + 𝑥𝑞(𝑥) 3. 𝑝(𝑥)𝑞(𝑥) + 𝑥	
 4. 𝑝(𝑥)𝑞(𝑥) + 𝑥! 5. 𝑝(𝑥) + 𝑞(𝑥) + 𝑥	
ตอบ  4	
หารลงตวั แสดงวา่หารแล้วไมเ่หลอืเศษ  (คือได้ เศษ =	0)	
จากทฤษฎีเศษ เราหาเศษจากการหารด้วย 𝑥	+	1	ได้โดยการแทน  𝑥	=	−1	 ลงไปในพหนุามตวัตัง̀	
ดงันัน̀ ข้อนีคื̀อแทน	 𝑥	=	−1 แล้วดวูา่ตวัเลือกไหนได้เศษ = 0	
1.	 2. 3. 
	
	
4.	 5. 
 
	
	
4. สาํนกัขา่วออนไลน์แหง่หนึ=งมีบริการสาํหรับสมาชิกรายเดือน โดยปัจจบุนัคา่บริการรายเดือนอยูที่= 70	บาทตอ่คน และ

มีสมาชิกอยู ่18,000	คน  นอกจากนี ̀จากการสาํรวจกลุม่ผู้ ใช้บริการ พบวา่การปรับราคาคา่บริการจะมีผลตอ่จํานวน
สมาชิกในรูปแบบฟังก์ชนัเชิงเส้น โดยการขึน̀คา่บริการทกุๆ 1	บาทตอ่คน จะทําให้จํานวนสมาชิกลดลง 200	คน  
(ตวัอยา่งเชน่ ถ้าขึน̀คา่บริการ 5	บาทตอ่คน เป็น 75	บาทตอ่คน จะทําให้จํานวนสมาชิกลดลง	1,000	คน	เหลือเพียง 
17,000	คน)  ให้ 𝑓	แทนฟังก์ชนัรายได้ตอ่เดือนของสาํนกัขา่วเมื=อเก็บคา่บริการ 𝑥	บาทตอ่คน จะได้วา่กราฟของ
ฟังก์ชนั 𝑓	มีลกัษณะอยา่งไร 

 1. เป็นรูปพาราโบลาหงายที=มีจดุยอดที= 𝑥	=	0 2. เป็นรูปพาราโบลาหงายที=มีจดุยอดที= 𝑥	=	70	
 3. เป็นรูปพาราโบลาควํ=าที=มีจดุยอดที= 𝑥	=	75 4. เป็นรูปพาราโบลาควํ=าที=มีจดุยอดที= 𝑥	=	80	
 5. เป็นกราฟเส้นตรงที=มีคา่ความชนัเป็นบวก 
ตอบ  4	
เก็บคา่บริการ 𝑥	บาทตอ่คน แปลวา่ขึน̀คา่บริการจากเดมิไป  𝑥 − 70	 บาทตอ่คน	
ซึ=งจะทําให้สมาชิกลดลง  200(𝑥 − 70)	 คน  จงึเหลือสมาชิก  18000 − 200(𝑥 − 70)		คน	
	
	
รายได้ตอ่เดือน	 =		คา่บริการตอ่คน ×	จํานวนสมาชิก	
 =								(𝑥)(32000 − 200𝑥)	
	 =								−200𝑥!	+	32000𝑥	
ซึ=งจะเทียบได้กบัรูปสมการพาราโบลา  𝑦		=		𝑎𝑥! + 𝑏𝑥 + 𝑐		→	เนื=องจาก 	𝑎	=	−200  เป็นลบ จงึเป็นพาราโบลาควํ=า	
	 พิกดั 𝑥	ของจดุยอด 	=		− D

!A
		=		− +!222

!(F!22)
		=		80	

	
5. กําหนดให้ 𝑥	เป็นจํานวนจริงบวกที=สอดคล้องกบัสมการ  𝑒)! 	=	𝑒* 		คา่ของ  ln(ln 𝑥)		ตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ̀
 1. 0	 2. 1 3. −1 4. 𝑒 5. −𝑒	
ตอบ  3	
	
	
	
	
	

(−1)𝑝(−1)	+	𝑞(−1)	
(−1)(			1			)	+			−1	
																						−2	

𝑝(−1)	+	(−1)𝑞(−1)	
(			1			)	+	(−1)(−1)	
														2	

𝑝(−1)𝑞(−1)	+	(−1)	
(			1			)	(−1)		+	(−1)	
																							−2	

𝑝(−1)𝑞(−1)	+	(−1)!	
(			1			)	(−1)		+						1	
																									0	

𝑝(−1) + 𝑞(−1)	+	(−1)	
						1					+		(−1)		+	(−1)	
																					−1	

=		18000 − 200𝑥 + 14000	
=		32000 − 200𝑥	

					𝑒)! 	=				𝑒* 	
							𝑥* 	=						𝑒	
			ln 𝑥* 	=		ln 𝑒	
𝑒 ln 𝑥	 =				1	

					ln 𝑥	 =						-
*
	

ln(ln 𝑥)	 =		ln -
*
	

	 =		ln 𝑒F-				=		−1	
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6. ให้ 𝑓	และ 𝑔	เป็นฟังก์ชนัที=นิยามโดย  𝑓(𝑥)	=	√2 − 𝑥		และ  𝑔(𝑥)	=	log+(5 − 𝑥)	
	 จะได้วา่โดเมนของฟังก์ชนั  𝑓 ∘ 𝑔		ตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ̀
 1. (−∞,	5)	 2. (−∞,	2] 3. (−3,	2] 4. [−4,	5) 5. [−4,	∞)	
ตอบ  4	
เนื=องจาก  (𝑓 ∘ 𝑔)(𝑥)		=		𝑓/𝑔(𝑥)0		=		𝑓(log+(5 − 𝑥))		=		�2 − log+(5 − 𝑥)	
ในรูทห้ามตดิลบ	:	 หลงั log	ต้องเป็นบวก	: 
	
	
	

จะได้โดเมนคือ  [−4,	5]	
	
7. คา่ของ  cot S ,

-!
T − tan S ,

-!
T		ตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ̀

 1. √3	 2. 2√3 3. 4√3 4. .
!
 5. -/

!
	

ตอบ  2	
cot 𝜃 − tan 𝜃	=			HI:J

:;< J
− :;< J

HI:J
	

	 =		HI:
# J	F	:;<# J
:;<J HI:J

	

	 =					 HI: !J
:;< J HI:J

∙ !
!
	

	 =							! HI: !J
:;< !J

										=		2 cot 2𝜃	
	

8. กําหนดให้เมทริกซ์แตง่เตมิของระบบสมการเชิงเส้นระบบหนึ=งคือ  V
1 −2 2
−2 3 −1
1 −2 1

		W		
5
−4
4
X	

	 เมื=อใช้การดําเนินการตามแถวแปลงเมทริกซ์แตง่เตมินีไ̀ด้เป็น  V
1 −2 2
0 −1 3
0 0 −1

		W		
𝑎
𝑏
𝑐
X	

	 จะได้วา่  𝑎 + 𝑏 + 𝑐		มีคา่เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ̀
 1. −10	 2. −5 3. 0 4. 5 5. 10	
ตอบ  5	
ก็คือ ต้องแปลงเมทริกซ์แตง่เตมิที=โจทย์กําหนด ให้ตวัเลขใต้แนวเส้นทแยงมมุหลกักลายเป็น 0	

	 V
1 −2 2
−2 3 −1
1 −2 1

		W		
5
−4
4
X				

2𝑅! + 𝑅"
−𝑅! + 𝑅$

~
				V
1 −2 2
0 −1 3
0 0 −1

		W		
5
6
−1
X	

จะได้  𝑎 + 𝑏 + 𝑐		=		5	+	6	+	(−1)		=		10	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

2 − log+(5 − 𝑥)	 ≥		0	
2	 ≥		log+(5 − 𝑥)	
3!	 ≥		5 − 𝑥	
𝑥	 ≥		−4	

5 − 𝑥	 >		0	
5	 >		𝑥	

ดงันัน̀  cot S ,
-!
T − tan S ,

-!
T	=		2cot S2 ∙ ,

-!
T	

	 =		2 cot S,
@
T	

	 =		2√3	
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9.	 กําหนดให้	 𝐴	=	V
𝑎- 𝑎! 𝑎+
𝑏- 𝑏! 𝑏+
𝑐- 𝑐! 𝑐+

X	,		𝐵	=	V
𝑏- 𝑏! 𝑏+
𝑎- 𝑎! 𝑎+
2𝑐- 2𝑐! 2𝑐+

X		และ  𝐶	=	V
𝑎- 𝑎! 𝑎+
𝑏- 𝑏! 𝑏+

𝑎- − 3𝑐- 𝑎! − 3𝑐! 𝑎+ − 3𝑐+
X 

	 พิจารณาข้อความตอ่ไปนี	̀
 ก. det(𝐵)		=		2 det(𝐴)	
	 ข. det(𝐶)		=		det(𝐴)	
	 ค. det(𝐵 + 𝐶)		=		0	
	 ข้อใดกลา่วถกูต้องเสมอ 
 1. ข้อความ ข. ถกูต้องเพียงข้อเดียวเทา่นัน̀ 2. ข้อความ ค. ถกูต้องเพียงข้อเดียวเทา่นัน̀	
 3. ข้อความ ก. และ ข. ถกูต้องเพียงสองข้อ 4. ข้อความ ก. และ ค. ถกูต้องเพียงสองข้อ	
 5. ข้อความทัง̀สามถกูต้อง	
ตอบ  2	
ก. 𝐵	ได้จากการนํา 𝐴	มาสลบัแถว 1	กบัแถว 2		และคณู 2	เข้าไปที=แถว 3	

 • การสลบัแถว 	จะทําให้ det	เป็นลบของของเดมิ	
 • การคณู 2	เข้าไปที=แถว 3		จะทําให้ det	เพิ=มเป็น 2	เทา่ 
ดงันัน̀  det(𝐵)		=		−2det(𝐴)				→		ก. ผิด	

ข. 𝐶	ได้จากการคณู −3	เข้าไปที=แถว 3		แล้วนําแถว 1	บวกเข้าไปที=แถว 3	
 • การคณู −3	เข้าไปที=แถว 3 	จะทําให้ det	เปลี=ยนเป็น −3	เทา่	
 • นําแถว 1	บวกเข้าไปที=แถว 3		จะไมทํ่าให้ det	เปลี=ยน 
ดงันัน̀  det(𝐶)		=		−3det(𝐴)				→		ข. ผิด	

ค. จะได้  𝐵 + 𝐶  =		V
𝑏- + 𝑎- 𝑏! + 𝑎! 𝑏+ + 𝑎+
𝑎- + 𝑏- 𝑎! + 𝑏! 𝑎+ + 𝑏+
𝑎- − 𝑐- 𝑎! − 𝑐! 𝑎+ − 𝑐+

X				ซึ=งจะเหน็วา่แถว 1	กบัแถว 2	ซํา̀กนั	

ดงันัน̀  det(𝐵 + 𝐶)		=		0    →		ค.	ถกู 
	

10.	 ให้ 𝑎0	เป็นลาํดบัที=สอดคล้องกบั  𝑎01-	=	𝑎0 +
0
!
		สาํหรับทกุจํานวนนบั 𝑛	

 ถ้า	 𝑎+2	=	219		แล้ว		𝑎-	มีคา่เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ̀

 1. −29	 2. − !3
!

 3. +
!
 4. 16 5. 30	

ตอบ  3	
จาก  𝑎01-	=	𝑎0 +

0
!
  …(∗)	

แทน 𝑛	=	29	จะได้ 
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

𝑎+2	 =		𝑎!. +
!.
!
	

219	=		𝑎!6 +
!6
!
	+	!.

!
	

219	=		𝑎!3 +
!3
!
+ !6

!
	+	!.

!
	

	 													⋮	

219	=		𝑎-	+	
-
!
	+	!

!
	+	+

!
	+	…	+	!3

!
+ !6

!
	+	!.

!
	

219	=		𝑎-	+									
-	1	!	1	+	1	…	1	!.

!
	

219	=		𝑎-	+														
(#')(#')")

#
!

	

219	=		𝑎-	+																			
7+/
!
	

			+
!
	 =		𝑎-	

แทน 𝑛	=	28	ใน (∗) 

แทน 𝑛	=	27	ใน (∗) 

1	+	2	+	…	+	𝑛		=		!(!#$)
&
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11.	 พิจารณาอสมการ  𝑥! − 4𝑥 + 1		<		0	
 ถ้า 𝑎	เป็นจํานวนเตม็ที=น้อยที=สดุที=สอดคล้องกบัอสมการดงักลา่ว	
 และ 𝑏	เป็นจํานวนเตม็ที=มากที=สดุที=สอดคล้องกบัอสมการดงัลา่ว	
 แล้วระยะหา่งที=น้อยที=สดุระหวา่งจํานวนเตม็บวกและจํานวนเตม็ลบที=เป็นคําตอบของอสมการ  |𝑥 − 𝑎|		≥		𝑏		

เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ̀
 1. 6	 2. 8 3. 10 4. 12 5. 14	
ตอบ  1	
𝑥! − 4𝑥 + 1		แยกตวัประกอบไมไ่ด้		→		ต้องใช้สตูรคําตอบของสมการกําลงัสอง	

จะได้  𝑥		=		F(F7)±M(F7)
#F7(-)(-)

!(-)
				=		7±√-!

!
 =		2	±	√3	

 ~	 2	±	1.7				=		0.3	,		3.7	
	
	
	
	
แก้อสมการ		|𝑥 − 1|		≥		3		จะได้ หรือ 
	
ระยะหา่งที=โจทย์ถาม จะน้อยที=สดุ เมื=อใช้จํานวนเตม็บวกที=น้อยที=สดุ ลบกบั จํานวนเตม็ลบที=มากที=สดุ	
	 =			     																4													   				−						  									(−2)	 =		6	
	
12. ปิงฝากเงินครัง̀แรก 1,000	บาทตอนต้นปีที= 1 และฝากเพิ=มในบญัชีเดมิอีก 1,000 ตอนต้นปีที= 2		ถ้าบญัชีนีไ̀ด้รับ

ดอกเบีย̀ในอตัราร้อยละ 1	ตอ่ปี คดิดอกเบีย̀ทบต้นทกุปี  หากปิงต้องการให้เงินในบญัชีมีมากกวา่ 4,020	บาท 
ปิงต้องคงเงินจํานวนนีไ̀ว้ในธนาคารอยา่งน้อยกี=ปีนบัตัง̀แตที่=เริ=มฝากเงินครัง̀แรก  (กําหนดให้  log-.2- 2	≈	69.6) 

 1. 68	 ปี	 2. 69	 ปี 3. 70	 ปี 4. 71	 ปี 5. 72	 ปี	
ตอบ  4	
ดอกเบีย̀ร้อยละ 1		จะได้  1	+	𝑟		=		1	+	 -

-22
		=		1.01	

เมื=อผา่นไป 𝑛	ปี เงินฝากครัง̀แรก จะเพิ=มเป็น 1000(1.01)0 บาท	
เงินฝากครัง̀ที= 2	ฝากหลงัจากนัน̀ 1	ปี ดงันัน̀ จะมีจํานวนปีที=ฝาก	น้อยกวา่อยู ่1	ปี  นั=นคือจะมีจํานวนปี =	𝑛 − 1	ปี	
ดงันัน̀ เงินฝากครัง̀ที= 2	จะเพิ=มเป็น  1000(1.01)0F-	บาท 
ต้องการให้เงินมากกวา่ 4,020		จะได้อสมการคือ 
	
	
	
 
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

0.3	 3.7	

+										−										+	 จํานวนเตม็ในชว่งนี ̀จะมีตัง̀แต ่1	ถงึ 3	
จะได้  𝑎	=	1		และ  𝑏	=	3	

𝑥 − 1	 ≤		−3	
𝑥	 ≤		−2 

𝑥 − 1	 ≥		3	
𝑥	 ≥		4 

																														1000(1.01)0	+	1000(1.01)0F-	 >		4020	
1000(1.01)0F-(											1.01					+												1												)	 >		4020	
1000(1.01)0F-(																						2.01																								)	 >		4020	
1000(1.01)0F-	 >		2000	
										(1.01)0F-	 >		2	
																						𝑛 − 1	 >		log-.2- 2		≈	69.6	
																						𝑛	 >																								70.6	 →		ต้องคงเงินอยา่งน้อย 71	ปี 

ดงึตวัร่วม   
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13.	 ถ้า 𝐴𝐵𝐶	เป็นรูปสามเหลี=ยมที=มีพิกดัของ 𝐴, 𝐵	และ 𝐶	คือ (7,	6),	(1,	2)	และ (1,	−2)	ตามลาํดบั  แล้วสว่นสงูของ
รูปสามเหลี=ยม 𝐴𝐵𝐶	จากจดุยอด 𝐵	ไปยงัฐาน 𝐴𝐶	ยาวกี=หนว่ย 

 1. 0.8	 2. 1.6 3. 2.4 4. 4 5. 4.8	
ตอบ  3	

สว่นสงูจะเทา่กบัระยะทางจาก 𝐵	ไปยงั 𝐴𝐶���� 
	
	
	

จะได้สมการเส้นตรงที=ผา่น 𝐴(7,	6)	และ 𝐶(1,	−2)	คือ	
	
	
	
	
	
	
	
จะได้ระยะจาก 𝐵(1,	2)	ไปยงั 4𝑥 − 3𝑦 − 10	=	0		คือ  

|7(-)F+(!)F-2|
M7#1(F+)#

		=		-!
/
		=		2.4	

	
14.	 วงรีวงหนึ=ง มีจดุ 𝑃(0,	0)	และ 𝑄(10,	0)	เป็นจดุโฟกสั และมีจดุ 𝑅(15,	0)	เป็นจดุที=อยูบ่นวงรี  ถ้าวงรีวงนี ̀

ตดัแกน 𝑌	ที=จดุ (0,	𝑎)	และ (0,	𝑏)	โดยที= 𝑎	>	𝑏	 แล้ว  𝑎 − 𝑏		เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ̀
 1. 10	 2. 15 3. 10√3 4. 20 5. 20√3	
ตอบ  2	
จากรูป จะพบวา่  𝑎 − 𝑏	 ก็คือความยาวเลตสัเรคตมันั=นเอง	
(ข้อนีใ̀จร้ายตรงที=เอาตวัแปร 𝑎	กบั 𝑏 ที=อยูใ่นสตูรวงรีมาใช้ในความหมายอื=น)	

ซึ=งความยาวเลตสัเรคตมั จะหาได้จากสตูร  
!Oครึ$งแกนโทP

#

ครึ$งแกนเอก
				…(∗)	

จากสมบตัขิองจดุบนวงรี จะได้ 						 𝑃𝑅							+							𝑅𝑄 				 =		ความยาวแกนเอก 
	
	

จาก 𝑃(0,	0)	และ 𝑄(10,	0)	 จะได้ระยะโฟกสั		=		QR
!
		=		-2	F	2

!
		=		5	

ครึ=งแกนโท จะหาได้จากสตูร  	�ครึ=งแกนเอก
!
− ระยะโฟกสั!		=		√10! − 5!		=		√75	

แทนใน (∗)	จะได้		𝑎 − 𝑏		=  
!O√3/

#
P

-2
		=		15 

	
15. ให้	𝑢k⃑ 	และ 𝑣⃑	เป็นเวกเตอร์หนึ=งหนว่ย และ 𝜃	เป็นขนาดของมมุระหวา่ง 𝑢k⃑ 	และ 𝑣	
 ถ้า  𝑢k⃑ − 2𝑣⃑		ตัง̀ฉากกบั  4𝑢k⃑ + 𝑣⃑		แล้ว  sec 𝜃		มีคา่เทา่ใด 

 1. 3
!
	 2. !

3
 3. √6/

!
 4. !

√6/
 5. หาคา่ไมไ่ด้ 

ตอบ  1	
ตัง̀ฉากกนัจะดอทกนัเป็น 0	: 
	
	
	
	
	
	

𝐴(7,	6)	

𝐵(1,	2)	

𝐶(1,	−2)	

สมการเส้นตรงที=ผา่น (𝑥-,	𝑦-)	และ (𝑥!,	𝑦!)	คือ 	SFS"
)F)"

		=	 S"FS#
)"F)#

 

					SF@
)F3

	 =			 @F(F!)
3F-

	

6𝑦 − 36	 =		8𝑥 − 56	
							0	 =		8𝑥 − 6𝑦 − 20	
							0	 =		4𝑥 − 3𝑦 − 10	

÷2 ตลอด   

ระยะจาก (𝑥-,	𝑦-)	ไปยงัเส้นตรง 𝐴𝑥 + 𝐵𝑦 + 𝐶	=	0	คือ 	|=)"1>S"1?|
√=#1>#

 

(15 − 0)	+	(15 − 10)	
																	20	 →		ครึ=งแกนเอก =		!2

!
		=		10	

𝑃		 𝑄		 𝑅		

(0,	𝑎)		

(0,	𝑏)		

										(𝑢k⃑ − 2𝑣⃑) 	 ∙ 	 (4𝑢k⃑ + 𝑣⃑)	 =				0	
4𝑢k⃑ ∙ 𝑢k⃑ + 𝑢k⃑ ∙ 𝑣 − 8𝑢k⃑ ∙ 𝑣⃑ − 2𝑣⃑ ∙ 𝑣⃑ =				0	
		4|𝑢k⃑ |!							−	7𝑢k⃑ ∙ 𝑣								−		2|𝑣⃑|!	 =				0	
		4|𝑢k⃑ |!	−	7|𝑢k⃑ ||𝑣⃑| cos 𝜃	−		2|𝑣|!	 =				0	
					4											−	7cos 𝜃									−		2	 =				0	
																																									2	 =		7 cos 𝜃	
																																										!

3
	 =					cos 𝜃	 →		จะได้  sec 𝜃		=		 -

HI:J
		=		3

!
	

𝑢@⃑ 	, 𝑣⃑	เป็นเวกเตอร์หนึ.งหน่วย	
จงึมีขนาด =	1	
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16. ให้ 𝑂	เป็นจดุกําเนิดในระบบพิกดัฉากสามมิต ิและให้ 𝐴	และ 𝐵	เป็นจดุที=มีพิกดัเป็น (−3,	1,	0)	และ (𝑡,	−4,	4)	
ตามลาํดบั โดยที= 𝑡	เป็นจํานวนจริงบวก  ถ้า  r𝐴𝐵kkkkk⃑ r	=	3r𝑂𝐴kkkkk⃑ r		แล้วรูปสามเหลี=ยม 𝑂𝐴𝐵		มีพืน̀ที=กี=ตารางหนว่ย 

 1. 4√7	 2. 2√10 3. 4√10 4. 2√14 5. 4√14	
ตอบ  4	
	
	
	
 

จะได้  𝐴𝐵kkkkk⃑   =		V
𝑡 − (−3)
−4 − 1
4 − 0

X		=		V
𝑡 + 3
−5
4

X												และ  		𝑂𝐴kkkkk⃑   =		V
0 − (−3)
0 − 1
0 − 0

X		=		V
3
−1
0
X	

									r𝐴𝐵kkkkk⃑ r =		�(𝑡 + 3)! + (−5)! + 4!															r𝑂𝐴kkkkk⃑ r	 =		�3! + (−1)! + 0!		
 =		�(𝑡 + 3)! + 								41									 =		√												10																

จาก  r𝐴𝐵kkkkk⃑ r	=	3r𝑂𝐴kkkkk⃑ r  จะได้ 
	
	
	
	

สามเหลี=ยม 𝑂𝐴𝐵 คือครึ=งหนึ=งของสี=เหลี=ยมด้านขนานที=เกิดจาก 𝑂𝐴kkkkk⃑  และ 𝐴𝐵kkkkk⃑ 	
	
	
	
จะได้  ∆𝑂𝐴𝐵	 =		-

!
r	𝐴𝐵kkkkk⃑ 	× 	𝑂𝐴kkkkk⃑ 	r	

	 =		-
!
WV
7
−5
4
X × V

3
−1
0
XW	

	 =		-
!
��
(−5)(0) − (4)(−1)
(4)(3) − (7)(0)

(7)(−1) − (−5)(3)
��	

	
17.	 น้องหมเูด้งต้องการตัง̀รหสัปลดลอ็กโทรศพัท์มือถือเป็นรหสั 6	หลกั ประกอบด้วยตวัเลขที=แตกตา่งกนัทัง̀หมด โดยมี

เลข 0	อยูห่นึ=งตวั แตไ่มมี่เลข 1	ไมมี่เลข 4	และไมมี่เลข 7		จากข้อมลูนี ̀มีรหสัปลดลอ็กที=เป็นไปได้ทัง̀หมดกี=แบบ 
 1. 6	×	6!	 2. 7	×	6! 3. 3	×	7! 4. 6	×	6/ 5. 6	×	7/	
ตอบ  1	
รหสัมี 6	หลกั →		เลอืกหลกัที=เลข 0	จะไปอยู ่เลอืกได้ 6	แบบ	
5	หลกัที=เหลอื ต้องไมใ่ช ่0,	1,	4	หรือ	7  จะเหลอืตวัเลข  2,	3,	5,	6,	8,	9		ทัง̀หมด 6	ตวั ให้เลือกใส	่
เลือก 5	ตวัจากตวัเลข 6	ตวั มาเรียงใสห่ลกัที=เหลอื จะทําได้ 𝑃@,/		=		

@!
(@F/)!	

		=		6!	แบบ	

ดงันัน̀ จะได้จํานวนแบบทัง̀หมด  =		6	×	6!		แบบ 
	
	
	
	
	
	

𝑂	เป็นจดุกําเนิด	
จะมีพิกดัคือ (0,	0,	0)	

เวกเตอร์จาก  (𝑥-,	𝑦-,	𝑧-)		ไป  (𝑥!,	𝑦!,	𝑧!)		คือ  V
𝑥! − 𝑥-
𝑦! − 𝑦-
𝑧! − 𝑧-

X	 ขนาดของ  �
𝑎
𝑏
𝑐
�		คือ  √𝑎! + 𝑏! + 𝑐! 

�(𝑡 + 3)! + 41	 =		3√10	
   (𝑡 + 3)! + 41	 =		9(10)	
   (𝑡 + 3)!	 =			49	
   		𝑡	+	3	 =		7	,				−7	
	   	𝑡	 =		4	,		−10	 โจทย์ให้ 𝑡	เป็นบวก	

𝑂		

𝐴		

𝐵		
สี=เหลี=ยมด้านขนานที=เกิดจาก 𝑢k⃑ 	และ 𝑣⃑ จะมีพืน̀ที= =	|𝑢k⃑ × 𝑣|	

=		-
!
WV
4
12
8
XW	

=		-
!
√4! + 12! + 8!	

=		-
!
(4)√1! + 3! + 2!	

=								2√14	
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18.	 ขวญัสุม่หยิบลกูบอลจากกลอ่งซึ=งมีลกูบอล 5	ลกู เป็นลกูบอลสแีดง 1	ลกู และลกูบอลสขีาว 4	ลกู เป็นจํานวน 5	ครัง̀ 
โดยหลงัการหยิบลกูบอลแตล่ะครัง̀จะนําลกูบอลที=หยิบได้ใสค่ืน จงหาความนา่จะเป็นที=ขวญัจะหยิบได้ลกูบอลสแีดง 
3	ครัง̀จาก 5	ครัง̀ 

 1. S-
/
T
+
	 2. 10 S-

/
T
+

 3. 10S-
/
T
/

 4. S-
/
T
+
S7
/
T
!

 5. 10S-
/
T
+
S7
/
T
!
	

ตอบ  5	
ใช้สตูรการแจกแจงทวินาม  𝑃(𝑋 = 𝑥)		=		/0)0𝑝

)(1 − 𝑝)0F)	:	 หยิบ 5	ครัง̀	 →		𝑛	=	5	
	 ต้องการได้สีแดง 3	ครัง̀  →		𝑥	=	3	
	 ความนา่จะเป็นที=จะได้สแีดงในแตล่ะครัง̀  𝑝	=	-

/
	

จะได้  𝑃(𝑋 = 3)	 =					//+0			S
-
/
T
+
S1 − -

/
T
/F+

	

	 =		/	∙	7	∙	+
+	∙	!	∙	-

	∙	S-
/
T
+
			S7

/
T
!
	 =		10	S-

/
T
+
S7
/
T
!
	

	
19.	 ให้  𝑥-,	𝑥!,	…	,	𝑥-2	 เป็นข้อมลูชดุหนึ=งที=มีคา่เฉลี=ยเลขคณิตคือ 78	

ถ้าตดั 𝑥-	และ 𝑥!	ออกไป จะทําให้คา่เฉลี=ยเลขคณิตของข้อมลูชดุนีเ̀หลอื 70	
ถ้าตดัเพียง 𝑥-	ออกไป จะทําให้คา่เฉลี=ยเลขคณิตของข้อมลูชดุนีเ̀หลอื 75	
จงหาวา่  |𝑥- − 𝑥!|		มีคา่เทา่กบัข้อใด 

 1. 0	 2. 10 3. 20 4. 30 5. 40	
ตอบ  2	
คา่เฉลี=ยของทัง̀หมด 10	ตวั คือ 78				→		จะได้ผลรวมของทัง̀ 10	ตวั คือ  10	×	78		=		780	 …(1)	
ตดั 𝑥-	ออก	เหลือ 9	ตวั เหลอืคา่เฉลี=ย 75		→		จะได้ผลรวมของ 9	ตวัหลงั คือ  9	×	75		=		675	 …(2)	
(1)	และ (2)	ตา่งกนัที= 𝑥-		→		จะสรุปได้วา่  𝑥-		=		780 − 675		=		105	
ตดั 𝑥-	และ 𝑥!	ออก เหลอื 8	ตวั เหลอืคา่เฉลี=ย 70		→		จะได้ผลรวมของ 8	ตวัหลงั คือ  8	×	70		=		560	 …(3)	
(2)	และ (3)	ตา่งกนัที= 𝑥!		→		จะสรุปได้วา่  𝑥!		=		675 − 560		=		115	
จะได้  |𝑥- − 𝑥!|  =		|105 − 115|		=		|−10|		=		10	
	
20.	 ในรายการเกมวดัดวง ผู้ เข้าแขง่ขนัต้องเลอืกรหสัซึ=งประกอบด้วยเลขโดดจํานวน 3	ตวั (ที=ไมจํ่าเป็นต้องแตกตา่งกนั) 

มาหนึ=งรหสั หลงัจากนัน̀ พิธีกรให้ข้อมลูวา่ผู้ เข้าแขง่ขนัจะได้รับรางวลั หากรหสัที=เลอืกนีมี̀เลขโดดที=เป็นจํานวนคี=และมี
เลขโดดที=มากกวา่ 3		จงหาความนา่จะเป็นที=ผู้ เข้าแขง่ขนัจะได้รับรางวลั 

 1. 0.181	 2. 0.188 3. 0.300 4. 0.811 5. 0.819	
ตอบ  5	
จํานวนแบบทัง̀หมด : แตล่ะหลกัเลือก 0,	1,	2,	…	,	9		ได้ 10	แบบ	
 มี 3	หลกั  →		จะได้จํานวนแบบทัง̀หมด 	=		10+				=		1,000 แบบ 
จํานวนแบบที=ต้องการ :		จะหาจาก แบบทัง̀หมด −	แบบตรงข้าม			…(∗)	
	 ตรงข้ามกบั	 “			มี	เลขโดดคี=	และ   มี  เลขโดดมากกวา่ 3”	
	 คือ	 “ไมมี่เลขโดดคี= หรือ ไมมี่เลขโดดมากกวา่ 3”	
	
	

=		ไมมี่เลขโดดคี=										+									ไมมี่เลขโดดมากกวา่ 3						−					(ไมมี่เลขโดดคี=	และ	ไมมี่เลขโดดมากกวา่ 3)	
	
	
 

แทนใน (∗)	จะได้  1,000 − (5+ + 4+ − 2+)				=		1,000 − (125 + 64 − 8)				=		819		แบบ 

จะได้ความนา่จะเป็น  =		 6-.
-222

		=		0.819	

~(𝑝 ∧ 𝑞)	≡ ~𝑝 ∨ ~𝑞 

𝑛(𝐴 ∪ 𝐵)		=		𝑛(𝐴)	+	𝑛(𝐵) − 𝑛(𝐴 ∩ 𝐵) 

เลือก 0,	2,	4,	6,	8	ได้ 5	แบบ	
มี 3	หลกั 	→		5+ แบบ	

เลือก 0,	1,	2,	3	ได้ 4	แบบ	
มี 3	หลกั 	→ 	4+ แบบ	

เลือก 0,	2	ได้ 2	แบบ	
มี 3	หลกั 	→ 	2+ แบบ	
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21.	 นายสมจิตรพิมพ์รายงานฉบบัหนึ=งที=มี 20	หน้า โดยในแตล่ะหน้ามีความนา่จะเป็น 0.2 ที=นายสมจิตรจะพิมพ์ 
คําบางคําในหน้านัน̀ผิด จงหาความนา่จะเป็นที=นายสมจิตรจะพิมพ์รายงานทัง̀ฉบบัโดยไมมี่คําที=พิมพ์ผิดเลย	

	 1. (0.8)!2 2. (0.2)!2 3. 20(0.8)!2	
 4. 20(0.2)!2 5. 10(0.8)!2	+	10(0.2)!2 
ตอบ  1	
ใช้สตูรการแจกแจงทวนิาม  𝑃(𝑋 = 𝑥)		=		/0)0𝑝

)(1 − 𝑝)0F)	:	 พิมพ์ 20	หน้า	 →		𝑛	=	20	
	 ต้องการให้ไมมี่หน้าที=มีคําผิดเลย  →		𝑥	=	0	
	 ความนา่จะเป็นที=จะมีคําผิดในแตล่ะหน้า  𝑝	=	0.2	
จะได้  𝑃(𝑋 = 0)		=		/!22 0(0.2)

2(1 − 0.2)!2F2				=		(0.8)!2	
	
22.	 โรงงานแหง่หนึ=งผลตินํา̀ผลไม้กลอ่งเพื=อจดัจําหนา่ย โดยปริมาตรของนํา̀ผลไม้ในแตล่ะกลอ่งมีการแจกแจงแบบปกตทีิ=

มีคา่เฉลี=ยเป็น 498.2	มิลลลิติร และความแปรปรวนเป็น 1.44	มิลลลิติร!		กําหนดตารางคา่ความนา่จะเป็นของการ
แจกแจงปกตมิาตรฐานดงันี ̀

	
	
	
	

จงหาความนา่จะเป็นที=นํา̀ผลไม้กลอ่งหนึ=งที=ผลติจากโรงงานนีมี̀ปริมาตรเกิน 500	มิลลลิติร 
 1. 0.9332	 2. 0.8944 3. 0.3085 4. 0.1056 5. 0.0668	
ตอบ  5	
จะได้สว่นเบี=ยงเบนมาตรฐาน 	=		√ความแปรปรวน  =		√1.44		=		1.2	มิลลลิติร 

ใช้สตูร  𝑧		=		)	F	W
X
		แปลง 500	มิลลลิติร เป็นคา่มาตรฐาน จะได้  𝑧 	=		/22	F	7.6.!

-.!
		=		-.6

-.!
		=		1.5	

ซึ=งจากตาราง เมื=อ	 𝑧	=	1.5		จะได้	 𝑃(𝑍 < 1.5)		=		0.9332	
ความนา่จะเป็นที=ปริมาตรเกิน 500		คือ		𝑃(𝑋 > 500)	 =		𝑃(𝑍 > 1.5)	
 =		1 − 𝑃(𝑍 < 1.5)	
	 =		1 − 				0.9332								=		0.0668	
	
23. ให้  𝐹8(2𝑥)	=	𝑓(𝑥 + 2)		โดยที=  𝐹(0)	=	10	,		𝐹(1)	=	14.5	,		𝐹(2)	=	20		และ  𝐹(3)	=	26.5	

	 ถ้า 𝑓	เป็นฟังก์ชนัตอ่เนื=องบน [2,	3]	แล้ว  ∫
!

+
	𝑓(𝑥)	𝑑𝑥		มีคา่เทา่กบัข้อใด 

 1. 3.25	 2. 5 3. 6.5 4. 8.25 5. 10	
ตอบ  2	
จาก	
	
	

แต ่ 𝐹8(2𝑥 − 4)  คือ Y
Y(!)F7)

	𝐹(2𝑥 − 4)		เป็นการดฟิเทียบกบั 2𝑥 − 4		จงึยงัหกัล้างกบัอินทิเกรตแบบ 𝑑𝑥	ไมไ่ด้	

จะเปลี=ยนให้เป็น	 Y
Y)
	โดยย้อนกฎลกูโซ	่

 
	
	
	
แทนใน (∗)	จะได้  ∫𝑓(𝑥)	𝑑𝑥		=		∫ -! 	

Y
Y)
𝐹(2𝑥 − 4)	𝑑𝑥  =		-

!
	𝐹(2𝑥 − 4)		=		Z(!)F7)

!
	

ดงันัน̀  ∫
!

+
	𝑓(𝑥)	𝑑𝑥		=		Z(!(+)F7)

!
− Z(!(!)F7)

!
				=		Z(!)

!
− Z(2)

!
				=		!2

!
− -2

!
				=		5	

	

𝑧	 0.25	 0.50	 1.00	 1.25	 1.50	
𝑃(𝑍 < 𝑧)	 0.5987	 0.6915	 0.8413	 0.8944	 0.9332	

	

	𝐹8(2				𝑥				)	 =		𝑓(				𝑥				 + 2)	
𝐹8/2(𝑥 − 2)0	 =		𝑓(𝑥 − 2 + 2)	
𝐹8(2𝑥 − 4)	 =		𝑓(𝑥																)	 ดงันัน̀	 ∫ 𝑓(𝑥)	𝑑𝑥		=		∫ 𝐹8(2𝑥 − 4)	𝑑𝑥				…(∗)	

แทน 𝑥	ด้วย 𝑥 − 2 

			 Y
Y)
𝐹(2𝑥 − 4)	 =		 Y

Y(!)F7)
	𝐹(2𝑥 − 4)	∙	 Y

Y)
(2𝑥 − 4)	

			 Y
Y)
𝐹(2𝑥 − 4)	 =								𝐹8(2𝑥 − 4)								∙	        2	

-
!
	 Y
Y)
𝐹(2𝑥 − 4)	 =								𝐹8(2𝑥 − 4)	
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24.	 กําหนดกราฟของฟังก์ชนั 𝑓	และ 𝑔	ดงัรูป 
	
	
	
	
	
	
	
	
	

พิจารณาข้อความตอ่ไปนี	̀
 ก. lim

)→-
/𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥)0		หาคา่ได้	

 ข. ฟังก์ชนั  𝑓 + 𝑔		มีความตอ่เนื=องบนชว่ง [−2,	5]	
	 ค. lim

)→-
/𝑓(𝑥)	𝑔(𝑥)0		หาคา่ได้ 

จากข้อความ ก. ข. และ ค. ข้างต้น ข้อความใดตอ่ไปนีก̀ลา่วถกูต้อง 
 1. ข้อความ ก. ถกูต้องเพียงข้อเดียว 2. ข้อความ ค. ถกูต้องเพียงข้อเดียว	
 3. ข้อความ ก. และ ข. ถกูต้องเพียงสองข้อ 4. ข้อความ ก. และ ค. ถกูต้องเพียงสองข้อ	
 5. ข้อความ ข. และ ค. ถกูต้องเพียงสองข้อ	
ตอบ  1	
ก. จากกราฟ จะได้	 lim

)→-*
	𝑓(𝑥)		=	1		และ  lim

)→-*
	𝑔(𝑥)		=	4		ดงันัน̀  lim

)→-*
/𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥)0		=		1	+	4		=		5	

	 	 lim
)→-)

	𝑓(𝑥)		=	3		และ  lim
)→-)

	𝑔(𝑥)		=	2		ดงันัน̀  lim
)→-)

/𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥)0		=		3	+	2		=		5 

	 ทางซ้าย 1	กบัทางขวา 1	มีคา่เทา่กนั ดงันัน̀  lim
)→-

/𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥)0 หาคา่ได้  		→		ก. ถกู 

ข. จากกราฟ จะได้  (𝑓 + 𝑔)(1)		=		𝑓(1)	+	𝑔(1)		=		1	+	2		=		3	
	 แต ่ lim

)→-
(𝑓 + 𝑔)(𝑥)  =		lim

)→-
/𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥)0		=		5				(จาก ก.)	

 เนื=องจาก  (𝑓 + 𝑔)(1)		≠		lim
)→-

(𝑓 + 𝑔)(𝑥)  ดงันัน̀  𝑓 + 𝑔		ไมต่อ่เนื=องที= 𝑥	=	1		→		ข. ผิด	

ค. จากกราฟ จะได้	 lim
)→-*

/𝑓(𝑥)	𝑔(𝑥)0		=		(1)(4)		=		4	

	 	 lim
)→-)

/𝑓(𝑥)	𝑔(𝑥)0		=		(3)(2)		=		6 

	 ทางซ้าย 1	กบัทางขวา 1	มีคา่ไมเ่ทา่กนั ดงันัน̀  lim
)→-

/𝑓(𝑥)	𝑔(𝑥)0 หาคา่ไมไ่ด้  		→		ค. ผิด 

	
25. ให้ 𝑓	เป็นฟังก์ชนัที=มีกราฟและเส้นสมัผสัที= 𝑥	=	1	ดงัรูป 
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

คา่ของ 𝑓8(1)	เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ̀

 1. −3	 2. −2 3. − -
!
 4. -

!
 5. 3	

ตอบ  3	
𝑓8(1) จะเทา่กบัความชนัของเส้นสมัผสัโค้งที=	𝑥	=	1		ซึ=งจากกราฟ จะเหน็วา่เส้นสมัผสันี ̀ผา่นจดุ (1,	3)	และ (7,	0)	

𝑋	

𝑌	

0	 1	

1	

𝑓	
𝑋	

𝑌	

0	 1	

1	
𝑔	

𝑋	

𝑌	

0	 1	

1	

𝑓	
4	 7	

(1,	3)	
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จากสตูรความชนัเส้นตรง		S#	F	S"
)#	F	)"

 	จะได้ความชนัเส้นสมัผสั 	=		2	F	+
3	F	-

		=		F+
@
		=		− -

!
	

	
26.	 กําหนดให้รูปสามเหลี=ยม 𝐴𝐵𝐶	สอดคล้องกบัสมการ  :;<=

7
		=		:;<>

/
	=	:;< ?

@
				จงหาคา่ของ cos 𝐴 

ตอบ  0.75	
จากกฎของ sin	จะได้  A

:;<=
		=		 D

:;<>
		=		 [

:;< ?
	

คณูด้วยสมการที=โจทย์กําหนด จะได้	 A
:;<=

 ∙	:;<=
7
	 =		 D

:;<>
	∙	:;<>

/
	 =		 [

:;< ?
	∙	:;< ?

@
	

	 								A
7
	 =											D

/
	 =										[

@
	 =		𝑘	

	 จะได้  𝑎	=	4𝑘		,				𝑏	=	5𝑘				และ  		𝑐	=	6𝑘	
จาก+กฎของ cos	จะได้ 
	
	
	
 
	
27.	 ถ้า  𝑧-	=	3 − 2𝑖		และ  𝑧!	=	1	+	5𝑖		แล้ว  r𝑧-! + 2𝑧-𝑧! + 𝑧!!r		มีคา่เทา่ใด 
ตอบ  25	
r𝑧-! + 2𝑧-𝑧! + 𝑧!!r	 =		|(𝑧- + 𝑧!)!|	
	 =		|		𝑧- + 𝑧!		|!	
	 =		|3 − 2𝑖 + 1 + 5𝑖|!	
	 =									|4 + 3𝑖|!	
	 =							√4! + 3!

!
								=				25	

 
28.	 ให้	 𝑎-, 𝑎!, 𝑎+, … , 𝑎0, …		เป็นลาํดบัเลขคณิตที=มี  𝑎@	=	−17		และ 𝑎-3	=	−50 

ถ้า 𝑠	และ 𝑡	เป็นจํานวนเตม็บวกที=ทําให้  3A" + 3A# + 3A$ +⋯+ 3A% +⋯		=		B
C
	

โดยที= B
C
	เป็นเศษสว่นอยา่งตํ=า แล้ว 𝑠 + 𝑡	เทา่กบัเทา่ใด 

ตอบ  29	
จากสตูรสาํดบัเลขคณิต  𝑎0	=	𝑎- + (𝑛 − 1)𝑑	
แทน 𝑛	=	6	:	 แทน 𝑛	=	17	: 
	

(2)	−	(1)	:	
	
	
	

จะได้สาํดบัเลขคณิตคือ  −2	,		−5	,		−8	,	…	

จะเหน็วา่  3A" + 3A# + 3A$ 	+	… 	=		3F!	+	3F/	+	3F6	+	…		เป็นอนกุรมอนนัต์ที=มี  𝑎-	=	3F!		และ  𝑟	=	3F+

จากสตูรอนกุรมอนนัต์ จะได้ผลบวก  =		 A"
-	F	\

		=		 +*#

-	F	+*$
		=		

"
'

-	F	 "#+
		=		-

.
∙ !3
!@
		=		 +

!@
				→		ดงันัน̀  𝑠 + 𝑡	

	
	
	
	
	

								𝑎!	 =					𝑏!				+				𝑐!					−	2𝑏𝑐 cos 𝐴	
					(4𝑘)!	 =		(5𝑘)! + (6𝑘)! − 2(5𝑘)(6𝑘) cos 𝐴	
							16	 =				25					+			36					−			60 cos 𝐴	
60 cos𝐴	 =				45	
						cos 𝐴	 =					7/

@2
				=		0.75	

÷ 𝑘2	ตลอด 

			𝑎@	 =		𝑎-	+	(6 − 1)𝑑	
−17	 =		𝑎-	+					5𝑑								…(1)	

			𝑎-3	 =		𝑎-	+	(17 − 1)𝑑	
−50	 =		𝑎-	+					16𝑑								…(2)	

−50 − (−17)	 =		16𝑑 − 5𝑑	
								−33	 =							11𝑑	
									−3	 =												𝑑	 −17	 =		𝑎-	+	5(−3)	

		−2	 =		𝑎-	
→		แทนใน (1)	:	

=		3	+	26	
=					29	
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29.	 กําหนดให้ 𝐴, 𝐵, 𝐶	เป็นเซต	
โดยที=  𝑛(𝐴)	=	40	,		𝑛(𝐴 ∩ 𝐵)	=	27	,		𝑛(𝐴 ∩ 𝐶)	=	21		และ  𝑛(𝐴 ∩ 𝐵 ∩ 𝐶)	=	10	
จงหาจํานวนสมาชิกของเซต  𝐴 − (𝐵 ∪ 𝐶)	

ตอบ  2	
เตมิตวัเลขในแผนภาพ ตามลําดบัดงันี ̀
จาก		𝑛(𝐴 ∩ 𝐵 ∩ 𝐶)	=	10	 จาก จาก  𝑛(𝐴)	=	40 
	
	
	
	
	
	
	
	
30.	 นิกกีแ̀บง่เวลาอา่นหนงัสือเตรียมสอบ 4	วชิา (คณิตศาสตร์ เคมี ฟิสกิส์ ชีววทิยา) ใน 3	วนั (จนัทร์ องัคาร พธุ) 

โดยแตล่ะวิชาจะอา่นเป็นเวลาเพียงครึ=งวนัในชว่งเช้าหรือชว่งบา่ยของวนัใดวนัหนึ=งเพียงวนัเดียว โดยมีเงื=อนไขดงันี	̀
• ทกุวนัอา่นหนงัสอือยา่งน้อยหนึ=งวิชา	
• วชิาเคมีอา่นก่อนวนัพธุ	

จงหาจํานวนวิธีการจดัตารางการอา่นหนงัสอืของนิกกี	̀
ตอบ  192	
จะนบัจํานวนแบบที= “อา่นเคมีวนัไหนก็ได้” ก่อน	
อา่น 4	วชิา ใน 3	วนั อยา่งน้อยวนัละ 1	วชิา  →		จะมี 1	วนัที=อา่น 2	วชิา และอีก 2	วนัอา่นวนัละ 1	วิชา	
เลอืกวนัที=อา่น 2	วชิา มีวนัให้เลอืกได้ 3	แบบ	
 เลือกจาก 4	วชิา สาํหรับอา่นชว่งเช้าของวนันัน̀ ได้ 4	แบบ	
 เลือกจาก 3	วชิาที=เหลอื สาํหรับอา่นชว่งบา่ยของวนันัน̀ ได้ 3	แบบ 
วนัที=เหลอื (อา่น 1	วชิา) วนัแรก เลือกจาก 2	วิชาที=เหลอื ได้ 2	แบบ	
 เลือกวา่จะอา่นวชิานัน̀ในชว่งเช้า หรือชว่งบา่ย ได้ 2	แบบ 
วนัที=เหลอื (อา่น 1	วชิา) อีกวนั เลอืกอา่น 1	วิชาที=เหลอืในชว่งเช้า หรือชว่งบา่ย ได้ 2	แบบ 
จะได้จํานวนแบบที= “อา่นเคมีวนัไหนก็ได้”		=		3	×	4	× 3	× 2	×	2	×	2	 =		288	แบบ	
ใน 288	แบบนี ̀จะมีทัง̀กลุม่ที=อา่นเคมีวนัจนัทร์  กลุม่ที=อา่นเคมีวนัองัคาร  และกลุม่ที=อา่นเคมีวนัพธุ 

เนื=องจากแตล่ะวนั ไมมี่เงื=อนไขอะไรที=แตกตา่งกนั ดงันัน̀ ทัง̀สามกลุม่นีจ̀ะมีจํานวนแบบเทา่กนั  =		!66
+
		=		96		แบบ 

ดงันัน̀ จํานวนแบบที=อา่นเคมีก่อนวนัพธุ =		จํานวนแบบที=อา่นเคมีวนัจนัทร์ 	+		จํานวนแบบที=อา่นเคมีวนัองัคาร	
 =																								96																							+									    								96				            =		192	แบบ 
	
	
เครดติ	
ขอบคณุ คณุ Chonlakorn	Chiewpanich ที=ชว่ยตรวจสอบความถกูต้องของเอกสาร	
	

𝑛(𝐴 ∩ 𝐵)	=	27	
𝑛(𝐴 ∩ 𝐶)	=	21	𝐴		 𝐵		

𝐶		

10	 17	

11	

𝐴		 𝐵		

𝐶		

10	

17	

11	

𝐴		 𝐵		

𝐶		

10	
2	

จะได้  𝐴 − (𝐵 ∪ 𝐶)  มี 2	ตวั	


